EPF 2, 2006-2007
Matheématiques applicges

TD 5 : Résolution exacte d’EDO

Exercice 1.

1) Résoudre legquations direntielles ordinaires du second ordre suivantes :

a Y'-2y+y=0, b y'-y-2y=0, ¢ Yy -2y+2y=0

2) Résoudre Eequation :
y'+4y=tant), avec te¢]-—
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Exercice 2.
On consi@re 'EDO suivante :
(E): (142" (X) +4xy (X) + (1 — x)y(x) = 0.

1) Verifier queu(x) = 12 est solution déE).

2) RésoudrgE) surR en effectuant le changement de fonction inconpeeuz et ceterminer I'unique solutiolY de (E) telle
queY(0) =0 etY’(0) = 1.

3) Donner une solution particelie de

X2y (x) — 6xy (X) 4 10y(x)

En déduire I'ensemble des solutions () sur I'intervalle]0, +oo|.

Exercice 3.

Trouver les fonctiond :]0,+o[— R dérivables et telles que
1
/ _ .
f(x)_f<x), Vx> 0;

Exercice 4.

On consiére I'equation de Sordre

(B): y'+y'+yY +y=codt), t>0.

1) Déterminer la soultion&rérale de lequation sans second membre asseaiE).
2) A l'aide de la néthode de variation des constantestedminer la solutiongrérale de(E).
3) Montrer qug E) admet une solution et une seule de la forme

Atcogt) + Btsin(t) :

la determiner explicitement, et tracer son graphe.



